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ADDITIONS ET CORRECTIONS
On prie de faire tout de suite ces corrections dans le texte, ou au moins d’indiquer dans les différentes places qu’il y a des additions ou des modifications à faire; car les notes et les tables suivantes se rap­portent au texte corrigé.Sigles des Auteurs qui ont indiqué ces additions : b = Bettazzi ; bf = Burali-Forti; c = Castellano ; f = Fano; g = Giudice; p = Peano.

I. - § 1.Ajoutez:14'. abc — bac .26'. b o . a = ab .44,. ab = ac . — : a o . b — c .46. a o . b = cd : o : ac o . b = d .47. abc o . bd = ce : = : abc o .d = e .48. ctoô.rt&oc.o.aoc.49. ab o c . ac o d. o . ab o cd .

§ 2.Ajoutez :25'. αa⅛pc.= .α-δoc. E( = J28'. ac o b . aob^c.o.aob.Peirce (v. Schroder, Alg. d. Logik, I, p. 363).36. a o c . . b ο c . o . ab o c .37. c o a ..cab . o . c o a∙~>b .38. a - a o b . [P38 = P15]
(a) a - a o b - b . 6 P38 ~ (λ)J39. α-α = δ-6. [(«)· (^) (a) ' = ' Ρ3θ]
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116 Additions — I
§ 3.Corrigez :1. x = a-a. [Def.J(C. Burali-Forti, Logica Matematica, a. 1894, pag. 49.)Ajoutez:9. a = b . = . a -b ^b - a = λ .Schrôder, id., I, p. 359.14'. αοά.ο:α-=Λ.ο.ά- = λ.Corrigez :28. (α o &) o c — a o (b o c).
§ 4.Ajoutez: a, & ε K . o :11. æea.ao&.o.icei. [PloPllJ12. icεa.o.a- = Λ.13. xειy . == .x = y . [Def.J13'. ty = xε (x — y).14. x ε a . = . t x o a .15. x ε a . = . t x a - = a .16. x-za. = .ιx^a≈∖.a , & , c , ... ε K . o :§ 1 Pl-11,13-25, 28-36, 40-41 ; § 2 Pl-39; § 3 Pl-31.
§ 5.Ajoutez :18'. » . o . (∕en*jn = fmn .34. a , b ε K . ∕'ε b f a . o .·. f ε Sim .=: x , y ε a .x-~ y.θχly .fx- — fy.[Def.J35. » . fε (b f a) siin . o . fε (b f a) Sim .36. » . fε (b f a) Sim . o . ∕,ε {fa f a) sim .37. s ε K . num s ε N . o : f ε (s f s) sim. = . f ε (s f s) Sim .38. a, b ε K . f ε (b t'a) sim .n.fε(a fb) sim .39. a, b , c ε K . fε (b f a) sim . g ε (c f b) sim . o . g fi (c f a) sim . (p
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Additions — II 117
∏. - § ι.56. Au lieu de p—1-fZ7-p lisez p—1-fZ?+i_p§ 2.26. Changez l’Hp en —0.27. » a , b - = 0 .28,29. » 6,c- = 0.31. Ajoutez l’IIp a-==O.Ajoutez:42'. a\b — c\d .==. ad = bc.Eüclides, VII, 19. § 3.12. Corrigez : mod («”’) = (raod a)m.14. Au lieu de αε-Q lisez az— Q.

§ 4-Ajoutez :14. (a -F 5)2 -F α2 -F b2 = 2 (a2 -F ab -F à2).15. 4 (a2 -F aδ -F à2) = 3 (a -F &)2 -F (a — à)2.37. 4 (a3 -F 63) = (a + 6)3 + 3(a + 6) (a — &)2.38. a3 -F a2 b -F ab2 + ⅛3 = (a÷6) (a2 -F à2).39. » » » — — (a -F δ)3 -F — (a -F 5) (« — b)2.2 250. Au lieu de ab —a b lisez ab'-+-a' b .52'. (a2 —pb2 — qc2 -Fpqd2') (a'2 —pb'2 — qc'2 -Fpqd'2) =
(aa' -+-pbb' j; q (ce -F dd,))2 — p (ab' -F a' & + 2 (c^' ^+^c iC)2 
— q (ac — pbd' + («c' — pb' d))2 -+-pq (bc — ad, -⅜~ (g' d — b'c)')2.Lagrange, Nouv. Mém. de Berlin, a. 1770, p. 133 ; Œuvres, III, p. 201 59. Au lieu de (a4 — 2 ab -F 2 b2) lisez (a2 — 2 ab -F 2 &2)Ajoutez :60'. ⅛ + 6)1 + (t4 + ⅛i =-2 (a2 -F ab -F &2)2.60 ". 8 fai + 6l) = (a + à)4 + 6(a + b∣2 (a — &)2 -F (a — b)i .66. (a -F fc)8 + a8 + 68 = 2 (a2 -F ab -F &2) [(a2+a⅛+δ2)3+4 a2b2(a + 5)2]67. (a-F0)lo-Falθ-+ 6lθ=(a2 -+- -∣- b2)2 [2(a2-Fa5-Fδ2)3-Fl5 a2 52(cff6)2]14, 60’, 66, 67. E. Sadun. Riv. di Mat., IV, pag. 189.37, 60". Cavalieri, Exercitationes geometricae, a. 1647, pag. 269.
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118 Additions — Il
§ 5.∕α-t-5∖ ∣a+b∖227. Au lieu de —— I lisez i—- '
§ θ∙26. (^Dans quelques exemplaires) au lieu de -b lisez b.

§ 7·21. Au lieu de . — lisez . = .
§ 8.^3 __29. Au lieu de xy = - lisez ⅛b xy b'i — a.

»§ 9.17. Corrigez Γ Hp : η ε N (c
§ 10·9. Au lieu de m 112 lisez m2112.21. Au lieu de lisez .Ajoutez :

η e Ν’ -h 1 . x , y ε q f rLn . m ε Q f Zn. o :,t—<« ∖ ∣'=n ∖ ∣i-n v2 l=n—1 j—n25. , ∑m,ici2 ^m,yι2 — ∑mιx,y,}= Σ Σ mlmj(xlyj-xjy,)2.\ »=1 / ' i=l / \/=1 i=n j=i+i26. (Σ ∙mixi2j (Σ miι∕,2) > (Σ znzx,, ∕∕J2. [P25 ο P26)27. (Σ m1 £(2) Σ ro1> (Σ mi√q)2. Γ( P26=P27~J— l~'∕∕ι ? y2 ) ··· -l
28. Î > Σ. m‘ x!. [P27=P28}’ Σ ml — Σ rai'29 I ∕χj2~^^ a⅛2~t~∙∙∙~÷~ig>J > xl+ri+..Λxll I 1 1 ' p28=P29

I II — Il ∖vιl...mlil29. Cauchy, Analyse algébrique, a. 1821, p. 453.
www.rcin.org.pl



Additions — II, III 119

30. z & Med (xl,..., xn) . = . min (æ, ,..., xn)Az½max(xl ,..., xn) . I)ef.31. + ε Med («, ,... , .32. m,*,÷-∞ι⅞+... + m,,*, ε Me(J
ml -+- m2 -H ... -+- mn33. ∙''∙ p⅞.±"--X-f}. Γ(a5,,n)p32 = P33^l

mi-t-m2-{-... -ι-m,l ∖ml m2 mj L\ x / J30-33. Cauchv. Analyse algébrique, a. 1821, pag. 17.34. m ε (Q f Zwι) decr . □ .(m1-w2)ag1H-(m2-m3)¾2-¼...-¼(mw-1-mnχ,1-÷ mnxn Mcd^ γ 
ml v ’ri".:'.”-“i

m,x.+m,lxt—x.)-h...-+, mn(xn—xn.A ,, 1 z x35. Hp P34. o . —-----L------------ «Λ_η_---- ε Med (aj1... xn) .
ml [P34=P35]

m.xt-jt-mix2-i-...-hmnxn „ 1 , v, .36. » .o.-l-l----- —----------- ^-→Med(x∙1 ,∑tc2,...ml [□p35=P3β]34-36. Abel, Crelle J., a. 1826; Œuvres, I, pag. 222. (p
III. — § 1.15. Ajoutez à 1’ Hp . c - = 0 .Ajoutez:27,. (a2 — 1) a2 (a2 -h 1) ε 60 n .Mathesis, a. 1894, pag. 213.32. Écrivez 1’ Hp . α , & ε N .

§ 3.Ajoutez :8". D (2 a — 1,2a + l) = l .16. Au lieu de o . lisez o :La définition 1' ne satisfait pas à toutes les lois sur les définitions. On pourrait la modifier, et simplifier les autres propositions; mais en attendant la publication d’une théorie complète des nombres, on peut supprimer les propositions Γ, 2’, 9', 12', 25.
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120 Additions — III, IV, V
§ 4.Supprimez les propositions 1', 3', 7, 10. [Même remarque]
§ 5.Ajoutez :

r. Np = (N -+-1) - [(N -h 1) × (N -h 1)].6-11. Ajoutez l,Hp . a,b,cιN .12. Au lieu de b - ε N a lisez b ε (N -h 1) - N a .
25'. Au lieu de sim lisez Sim .31-34. Supprimez. [Même remarque]

§ θ∙2. Au lieu de 2N + 1 lisez 2 N — 1 .Ajoutez :3'. a ε N2. = : x ε Np . o.x∙. mp (aqα)ε2 No.19. Au lieu de sim lisez Sim. (bf
IV.Pag. 53, 54, 55, 56 dans le titre. Au lieu de VI lisez IV.
§ 1·Supprimez les propositions 14-20.
§ 3.25, 26. Γ1.4 . G J au lieu de [G].27, 29. [1.4.5.61 » [5. G] . (bf

V. — § 2.Ajoutez :17. u ε K (q i oo ≈> i — oo). oo ⅛ m . o . max u = ∞ . Def.18. » . — od ε u . o . min u = — ∞ . Def.
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Additions — V, IV 121
§ 3.Ajoutez :3 ”. x ε u . o . Γ u ≥ x ≥ 11 u .4". x ε u . y ε υ . oα∙, y . x ≤≤ y : ο . Γ u , 11 v ε q . 1' u 11 v .8 a), m ε q , ο : Γ μ Z m . = . -+ Q) = λ .8 5). » Γ u m . = . u (m -+- Q) - = λ .8 c). » )1 u ≥i m . = . U'-∖ (m — Q) — λ .8 d). » 11 zz <C m . = . zzr^(wι— Q)- = λ.16. (note) G. Ascoli, Atti Accademia Lincei, a. 1875, p. 867.
§ 4.Ajoutez:32. x ε qn . o . El1 x = a∙1 . El2 x = x2........El,l x = xn. Def.
§ 6-5. Au lieu de -Ezz<√Lzz = λ lisez Eu^Lu = x.

§ 7·23. Au lieu de ) lisez ))Ajoutez :31. ωε Kq . o . Med zz = ε {y , z ε u .y ^zx ^-z .- =yι i a) . Def.32. zz ε Kq,l. o . Med u == q,l x ε [α ε q,i. oa . a∖x ε Med (a∣w)] . Def.33. » . o . /Med zz ~= tned zz. (p
VI. — § ι.Ajoutez :11'. m ε KK . îî ∞ N : r ε w . ot . r ∞ N.,.o. iu N. Cantor, III, p. 313. 15'. η ε N . u Dn « = λ . o . m ∞ N .29. Au lieu de o: lisez o : w ε Kq .Ajoutez :30'. w ε (Kq) Contin . a , b ε «. o . a 1-4 b ο τι . Jordan, LXIX, n. 34.
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122 Additions — VI, VII
§ 2.Ajoutez :

1'. u ,v z K.□.Nci a>Nci υ.=-.∙.w - ==υ : ιc o u.∣v ∞ v . - ≈w a . Def. 2 . a, 5 ε Ne . ο : a > 5 . ---= . b < a . Def.2".a,6sNc.o:a = 6. j.a>L √.a<6. Cantor, III, p. 311. 6’. a ε Ne . o„ : b ε Ne . b > a . - =⅛ λ . Cantor, LXVI.9'. u ε Kord . num u ε N . □ . u ε K bord .18'. u = a . o . Ntrasfi u = 0 . Def.18''. No o Ntrasf.9. Au lieu de :: x ε u . oλ∙ lisez :: a∙ ε w . u S y . - =2z a . oλ∙.10. Au lieu de fz (v f ord u). - =f a lisez . (u f ord u) - = a .22. Supprimez Def.
§ 3.Ajoutez:0. m = a . o . w c< N . Cantor, XII, p. 375.0'. Dω m∞ N . o . m ∞ N . lb.

Liste bibliographique (pag. 36).Ajoutez:XXXVI bis. S. Pincherle. Alcune osservazioni sugli ordini d’infiniti 
delle funzioni. Memorie dell’Acc. di Bologna, Sérié IV, t. V, 1884, p. 739-750. G. Vivante

VII. — § 1.Pag. 77, titre. Au lieu de VI lisez VII.Ajoutez :6. Hp . v ε Kq . 1' v = ∞ . o :: y ε q . o.'.y ε lim f x .=: ΛεQ.αεv.0∕t,α-
f[ u (a -H Q)] (y — Λ) w (y -+- Λ) - = a .7. » » » . o .∙. ∞ ε lim fx . — : m z Q . a ε v . o,,l,α .
f [zz (a -H Q)] (m + Q'∣- = λ .8. » » » .o.,. — ∞ » »
f [zt o (a -+- Q)] n (w — Q) - = a .23. m ε q . zn>>l' lim f x.o.'.a ε q:x ε u.x^>a.Djι∙ .fx<jn'-=aΛ.21. » zn<Ji » » fx^>m »

www.rcin.org.pl



Additions VII 123

25. m ε q . a ε q : x ε u . x > a . o.,· . f x <f ni : o . 1' lira fx ≤ wi .
26. » » » » > » o. 11 lim fx > m.23-24. Peano, Sux la définition de la limite d’une fonction (Ame­rican Journal of Math., t. XVII, a. 1894, pag. 56).25, 26. Peano, Estensione di alcuni Teoremi di Cauchy (Atti délia R. Accademia delle Scienze di Torino, t. XXX, a. 1894).14. Au lieu de ∕tε q lisez Λ ε Q .21. Au lieu de D∖∖mfx lisez IJ (q lim f x) .32. Au lieu de . « ε q . □ . lisez : α ε q . o„ .Ajoutez :
34. ∞ ε liin fx . : a e q . o , .1 f [tr r Ça -t- Q)] = ∞ .

35. ∞ - ε lim fx . = ιβεq.l7[iir(α h- Q)] £ q . - =t, λ :
36. — ∞ ε lim fx . = : a ε q . o,t. 11 f f u (a -+- Q)] = — oo .

37. — oo - ε lim f x = : a ε q . 11 f[u r^ (a -+- Q)] ε q . - =a λ . 
34-37. Peano, Lezioni di analisi, a. 1893, t. I, pag. 266.

§ 2.22, 23. Au lieu de u lisez N .
Note. 22-23. Ajoutez: La Maestra, Sulle successions (Giornale diMatematica, t. 28, pag. 241).Ajoutez :24. m ε N.υ1, v2 ,...vm ε K N . N=r1 v2 '.j υ3... vm : r ε Z,rt . or . Γ vr = oo.limic,t∙r, » fx tqutx^t — oo.’.oJim#, n, ∞fx = lim#, l∙1, x fx^~> 

lim#,r2,» faj<j...^lima7,rm,ao fx. [IJp.§l P5,33,35,37m.P24]25. v ε (KN) f N .N = υiι>NH,εN.or .Γvr = ®. lim#.»r, ∞ fx £ q -> t oo-j t — oo : w≈y ε [r ε N.o, .//=lim#, t∙r , x ∕⅛).∙.o.limx, n , ∞ ∕⅛= Cw.[Ηρ.§1 P5,21 , 33 , 35,37 : ο . P25]
§ 3·Ajoutez:33'. lim — f x = — lim f x .44. Au lieu de +∞εlim lisez ao ε lim mod/a?.Au lieu de 67, 68, 69, 70, 71 lisez:69. a ε 1 -f Q . o . Loga ao = oo . Log„ 0 = — oo .70. αεί — Q . 3 . Loga ∞ — — oo . Log,l 0 = ao . Def.Def.
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124 Additions — VII
∕,ε Q f w . ο :71. <ιεQ-ιl .o. lim Log,, fx = Logα lim fx .72. Au lieu de = Logσ lim fx lisez ε q .

§ 4.Au lieu des Pl-8 lisez : 
f, g ε q f N. lim = lim,r, n .∞. o :1. lim [∕,(ic-Hl)—fx] εquiooυ t—∞ .o. lim (fx)∣x = lim [f (x-t-1)—fx].2. lim ∕,aιεqυtαιυi — oo. o. lim æ - = lim f x . Q =

2 a). Γ lim —- Γ lim fx .
x2 &). 11 » ≥≥ 11 »2 ∕i æ2 c). lim----- o Med lim f x .

x
P QC2 d). lim -— o Med lim \f(x -+-1) — fx].

'Lfx Σ f x2 e). y ε Med lim----- . y - ε lim - ---- . o . oo , — ∞ ε lim f x .
x x

V -P 2 P 2 /*/*2 f). oo - ε lim fx. .—∞ - ε lim fx .0. lim----- = 1, lim  -----  Γlim—-.
x x x3. lim f x , lim g x =0 . g ε dec . lim [∕, (»?—t—1)—∕⅛]∕[<7 (cc-+-l)—gx] ε q .0.lim fx∖gx == lim [∕(aκ-l)-fx]∣[g (cc-÷l) — gx].3 a), lim g x = oo . g ε cres . » » »3 6). g e « f N . Σ” gx~∞ .0. lim M+M+~-< fo* 0 Μθ„11,1, fχ 

’ d 1 *y g∖+g2+...+gx '
fχ f x3 c). » » .0. lim—— o Med lim— .gx

P P | __  /Ù?3 d). qz (Q f N) cres . lim q x = ∞ . o . lim — o Med lim —-——-------  .
k ’ y gx g(x+l)-gx

P QC4. g ε Qf N . ∑*gx=∞ .lim -— ε q^tæ^i — œ.o.lim fl÷∕√--H⅛ = ,.m fx Γ,Σ f, ∑g∖ p3 fl) _ pη <Zl+⅛2÷... -\-gx gx \_\ f g ! J4«). » » . lim fx ε q t ∞ t—∞.o.∏.,7ι÷Z∙2.iz2÷-... + A∙.^ = limfχ Γtfg∖ P4_P4α)Ί ?1+ί2±,...+^ L∖rl J
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Additions — VII 125
1~ f(tc÷l)5. fε Q f N . lim f (a?-i-l)/fa? ε Qθ'^ ι ∞ . ο . lim (f a?) ==lira-—------./ a?

X6. f ε Q f N . lim f x ε Qθ ~> t ∞. o . lira | f 1 . f 2 ... f a? = lim fa?.z-x ∏fβ · f l-t-f 2-¼-..-i~f a?7. g ε (Q f N) dec . lira g x = 0 . ∑1 </a? — ÷∞. lira -—————— εq.. f 1 . α 1-+-f 2 . a 2 H-...-F f a?. </a? f 1-l-f 2+...-+-fa?
g 1 ÷ g 2 -+-... —t- g x xo ,. „ ,._fl.^a?-+-f2.ÿ(a?—l)÷...-FfaJ.^l8. lira ↑ x , lira g x ε q . o . lim-------------------------—------------------------= lim f a; X lira g x .

8 a). f ε q f N . w ε N . υ1, υ2,... vin ε K N . N = υi v2 o... o υm : rts ε Zlll. 
r- = s .3r,s∙ vr'~vs = a.: rs, Zm . o,∙. Γ rr = ∞ . limx∙ ,vr,χ fa? ε q.,. nura Nθ)]lim,» n , oo ----------------------- ε q : o .n
.. f x rvwi∙ f vz )· num [vr-∙(n-No)]lim—= ∑ linix, x f a?y lιmn,N,αo --------------------- ·x r=i n

X

S b), f ε Q f N . a . lira J/f 1. f 2 ... f a? o Med lira fa?.8 c). « o. lira I ' fx o Med lira ?-V .' fa?§ 4. 1, 5. Cauchy, Analyse algébrique, a. 1821, pag. 48, 53.2, 6, 7, 8. Cesàro, Analisi algebrica, Torino 1894, pag. 99, 105.2 a), &), c), d), e), f ), 4 &), c), d), 8 5), c). Peano, Estensione, eec.3, 3 a). Stolz, Ueber die Grenzwerthe von Quotienten (Math. Ann., Bd. XIV).4d). Stolz, Vorlesungen über Arithmetik, pag. 340.8α). Cesàro, Teixeira J., t. 7, a. 1887, p. 171; Analisi algebrica,pag. 101.14. Ajoutez l’Hp : lira f a? ε Q . o .22. Au lieu de rεQ^(l — Q) lisez rε(—1 + Q)∏(1— Q).fa? 1 f (a? -(- 1) — fa?31. Lisez ....... o . lim —— =------ - lim --------- ---------.a? +1 n +1 xn

Note. — 31-33. Ajoutez : Cauchy, 1. c., pag. 48.
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126 Additions — VII, VIII, IX
/Væ-i-l) , ∕yfa? ι 1)33. Au lieu de lim,-------- - ε q lisez fz Q f N.lim -- —,— -Q., >too.Z'æ Z(æ) 034. A supprimer.Ajoutez18, 19, 20 (note). Laisant, As,s,. fr. Congrès d’Alger, a. 1881. (b

VIII. — § 2.16. Supprimez l’Hp wεQfN.
§ 3.54. Au lieu de . o. lisez : □ .55. Au lieu Ue — . o : — . — . : —lisez —.o.∙. — : — . on . — : —56. Au lieu de — . — . on . — . — . o. —lisez — : — . oM . — : — : o. —58. Au lieu de . o. lisez : o .59. Au lieu de — : — . or . — . — . o. —lisez — : — . □r · — : — : o . —§ 4.10, 11, 12, 13. Au lieu de .0. lisez :o. (g

IX· - § 1.1. Au lieu de ...-ham lisez Ajoutez :16'. x ε conj y . o .y ε conj x .
16". x ε conj y .y ε conj z . ο . x ε conj .z. . . (f
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