
VI. - § 1. 65

VI.§ 1.
u, v, w £ K. ο :1. w∞ v. = :fz (yfzz) sim . - = ∕∙a . Def.2. zz ∞ u .3. u ∞ v . — . v co u .. *4. U <≈> V . V ∞ W . O . ZZ co w .

5. nam zz £ N . ο : zz co y . = . num u ■— nam v .6. nam zz = ∞.o.∙.y□zz.y- = zz.ycozzr- =t, λ .7. ncoN.RcoN.rcoN.8. Nzilg = q r x s (p î N . a0, ai,a? £ n . aυ - = 0.ao x∣,-t a1 j?p~* 1 2 -÷...—H Clp = 0 . — —p, a0, ai, ... Op A) . Del.9. Nalg ∞ N .10. zz co N . z> o zz. num v = ∞ . o . u co v .11. zz∞ v∞N . o. (ιiυv) ∞N .12. zz £ Kq . u ∞ N . a, b ε q . a ≤ b . 0 . (a b) o (- iz) - = a .η £ N. zz, v,... £ Kq,t. o :13. Du □ zz . o . zz co N . √. zz co 0 .14. Du — u .o . zz co Θ .15. zz Du = a . □ . zz co N .16. Du oc N . o . zz co N .
§ 1. 11. Cantor, III, tr. fr. p. 313.1. Cantor, III, tr. fr., p. 311. 12. » II, tr. fr., p. 308.2. Dedekind, LUI, n. 32. 13. » XXIII, p. 488;4. » LUI, n. 33. » XXV, p. 388.6. Cantor, III, tr. fr., p. 311. 14. » XXIII, p. 485;7. » III, tr. fr., p. 319. » XXV, p. 381;8. » II, tr. fr., p. 305. Bendixson, XXX.9. » II, tr. fr., p. 306. 15. Cantor, XII, tr. fr., p. 373.10. » III, tr. fr., p. 313. 16. » XII, tr. fr., p. 373.
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66 VI. - §§ 1-2.
17. u £ Kqn : ÆéQ . 0∕t. w^mod θlι ε num Nι^co N .·. o. wf num‰∞ N.18. 0-R∞0.19. m, π £ N . o . q,rtco q„ ∞ Θ .20. » .ru- = n.o. (q,nfqrt) sim cont = λ .21. m £ 1 + N . o .,. /*£ (q,nfq) cont. fq = q n : - =∕∙λ .22. u ε Connex. = : : «, & £ w. 7i £ Q. θα, &, λ . ’. 7? £ N . a? £ wfZ^,. xi - a . xp —

= b:r £ Zp-∖ . or . mod (a?r+i — ær) < /1 : - =2>, x λ . Def.23. w £ Connex . 0 . u 0 Du .24. w £ Contin . = : Du ou .u £ Connex . Def.25. u, v, iv, z,... £ Connex : bb^v - = a . n^ιυ - — a . ib^.z - = a ... : q .
(u^v^w^z·^...) £ Connex .26. u, v, w,..., k £ Contin : u v - = a . u w - = a ... u k - = a . ’. d :
(uw^> w^>... &) £ Contin .27. u £ Contin .vou.v^N.o.u-vε Connex .28. wiKq.7⅛ ∞N .hε Q. 0:79 £ N .ai,a,,...ap,bl, b2 ,...bpεq.uσ ai'~' bi ∙ ;
a2y~i⅞∙∙∙k∙,⅜w½j∙mod(61-n1)÷-mod(⅛2-α2) +...+ raod(bp-apy) 
<.k .- =ptai,...,ap, bl,...,bp A .29. Du =. u. (Ku) Contin =≈ a . 0 : u = Div .ur,w = a .- =w a .30. u, v £ Kq . u = Du : a, b £ q . a ~1 b 0 Du . ==a b a: υ =0 N .·. 0 :C £ q . (w — c)n® = A. - =c Λ .

§ 2.
1. u , υ s K . 0 : Ne4 ib = Ne4 v . = . w ∞ v . Def.2. Ne = x ε {u î Iv . x = Nc4w∙ : - =u λ) . Def.

17. Cantor, XXIII, p. 457. 26. De Paolis, LVIII, p. 2918. » III, tr. fr., p. 316. 27. Cantor, XI, tr. fr., p. 366.19. » III, tr. fr., p. 315. 28. » XII, tr. fr., p. 376.20. Thomae, V; Luroth, VI; Can- 29. Bendixson, XX, p. 427.tor, VII;Netto, IX; Mi- 30. Scheeffer, XXIX. p. 291. lesi, LXV.21. Peano, LIX; Hilbert, LXI. § 2.22. Cantor, XVIII, p. 31.23. De Paolis, LVIII, p. 29. 1. Cantor, XLIX, p. 56.21. Cantor, XVIII, p. 31. 2. » » p. 56.25. De Paolis, LVIII, p. 28.
www.rcin.org.pl



VI. § 2. 67
3. u , v ε K . u<-∖v = λ . ο . Nc4zi -÷- Nc4υ = Nc4 (π ,jv). Def.4. a ε Nc . u ε Κ (K^>Nc4α). Nc4m — b : χ , y s u . χ- ^y.ox y.x<~> y

= &.·.£>. ab = Nci ( 4w). Def.5. a, b , c ε Ne . o . a -h b ■= b h- a . a -h (b -+- c) = (a -+- 5) -+- c. ab = ba .

a (bc) = (a&) c . a (b -h c) ==- ab -+- ac .6. a ,b ,c: Nc.o . « + 6 + C = α + (δ + c) = (« + &) + c . abc=a (bc)

= (ab) c . Def.7. us Kord . = .·. u s K : x, y ε u . □ . x == y x S„ y o y S„ x : x , y ε u .
xSuy .ySux. =x> y x : x , y , z s u . xSu y . y Suz. ox,y> s . xSu z .Def.8. u ,v s Kord . o :: fs (v ford u) . = .·. fs (v f u) sim : x, y s u . x Sv y .

∂ .fxS0 fy . Def.9. μ e K bord . = w ε Kord . x ε (x ε u : y ε ib. y SM x . ≈y a) - = λ : : 
x ε u.sx .·. y s u. xSuy . z s (z s u.x Sm z.z ⅜uy) = λ : -=y λ . Def.10. u , v ε K bord Ntrasf3 4 5w=Ntrasf4υ .=f ε (v f ord u). - ==f λ . Def.11. Ntrasf = x s (usK bord . x = Ntrasf4 a . - =m λ) . Def.12. w , v ε K bord . Ntrasf iu = Ntrasf4r . o . n ∞ v .13. u , v ε K bord . o :: Ntrasf4 u > Ntrasf4υ . = .∙. Ntrasf4w - = Ntrasf⅛ .
w s K bord . w o zb. Ntrasf4 w = Ntrasf ‘v . - =≈wλ . Def.14. a , β s Ntrasf. ο:β<α. = .α>β. Def.15. α , β ε Ntrasf. ο:α = β.ο.α>»β .<√.α∙<β.16. ?n ε N . o :: u = Y,n .=.·. zb s K bord No : 0 ε zb : zri s N . zn'-↑> zn . =rn>.

m' ε ib : m', zri' ε zb. zri <Z m" . oin', m" zri S„ m'. Def.17. m ε N . o . Ntrasfi Ym = m 1 = num Ym,. Def.18. μ ε K bord . num w ε N . □ . Ntrasf4 u = num u .19. w ε K bord . num w == ∞ . w s N . o . Ntrasf4u > m .20. ii=ω.=√.w ε Ntrasf : m s N.o,n.i<>wuα ε(Ntrasf- N) .α∙<a . = a . Def.21. αεNtrasf.onw= Yχ. .∙.zb s Kbord Ntrasf : 0 ε w:a' ε Ntrasf.α'->>α . =α. Λ ε m : a, a" ε zb. a'∙≤ a". □a- a∙'. a' Slt a',. Def:22. a ε Ntrasf. □ . Ntrasf4 (Γa-a) — a . Def.
3. Cantor, XLIX, p. 59. 13. Cantor, XLIX, p. 26.4. » » p. 60. 15. » » p. 26.5. » » p. 59, 60. 17. » XVIII, p. 3.7. Gutberlet, XL, p. 183. 18. » » p. 3.9. Cantor, XVIII, p. 4. 20. » » p. 33;10. » » p. 5. » XLIX, p. 34.12. » XLIX, p. 74. 22. » XVIII, p. 15.
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68 VI. - § 2.
23. u , vz K bord . u∩v = a w z K ord : w = u<j v : x , y ε u . x Suy .

dx, ,j.xSu,ιj'.xlye υ.x Sw y .^x.y.x Swz∕ : x ε u.y ε v.ox.v.x Swy :: O. w ε K bord .24. » » » NtrasfiM=α.Ntrasfiv=-βzo.Ntrasfiw=α÷β.Def.25. v ε Kbord : w ε v. oM . w ε K bord :u ,u'zu. ou,u, · u <n u=a :: w ε Kord
.'.xzu .uzv . = xzw.uzv .x ,y zu .x Suy .∂x ,y ,u ∙x Swy ’ w, u ε v. u So u'. xε u . y ε u'. Qx, v, u, u' · x Si0y a : w z Y bord .2G. » » » Ntrasf ⅛ = β : uzv . ou . Ntrasfbi =a .·. o.Ntrasf4 w =■ α β . Def.27. a ε II. = : a ε Ntrasf. I7a co N. Def.28. II-co N.29. w ε K II. w co N . max u == a : ο . β z (β z II. uo Yβ". β' z (Yβ- β) .0βι .

U-0 Yβ') . - = A .30. β ε K ( N II ). οίβ ε K II : β', β" ε β . β' < β". 0βr^ β" . <×β' > Λβ" .·. ο .num αβ ε Ν .31. u ε K II. ο . min u - = a .32. u ε K II. o : num msN.^-.mcoN.^.wcoII.33. w ε K . w co N . α ε II : oα : v ε K bord .v = u. Ntf4 v = a . - =„ a .34. a , β , γ ε N^ II . ο : a -Η (β -+- γ) = (a + β) + γ . a (β γ) = (α β) γ .a (β ^+^ ϊ) = a β ^+^ a ϊ ·35. a , β ε N II. a -+- β - — β -η a . - =a , β λ .» .aβ- = βa.-=a,βΛ.36. a , β , γ ε Ν II. ο : a -+- β -+- γ = a -+- (β -+- γ) = (α -+- β) -+- γ . αβγ=a (β γ) = (« β) γ . Def.37. u=Ω.=.,.u ε Ntrasf : II ο Υη : β ε Ntrasf. β<Z⅛ · II ο Υβ .=λ . Def.38. u ε Kordzl qzl. = : ζί ε Kqn ∙ El1 u ε Kord . El2 u ε Kord ...Eln « ε Kord .Def.
23. Cantor, XVIII, p. 6. 31. Cantor, XVIII, p. 37.24. » » » 32. » » p. 38.25. » » p. 7. 33. » » p. 5.26. » du 34. » » p. 7, 39 527. » » p. 35. » XLIX, p. 26.28. » dd 35. » XVIII, p. 6, 7.29. » dd 37. » » p. 38.30. » » p. 37. 38. » XLIX, p. 68.
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VI. - §§ 2-3. G9

39. u, v ε Kord . ο . Ty1i u — Ty∕ υ .== .fz(υι ord w) - =f λ . Def.40. u , v ε Kordrt . o : Tyniw=Tyni υ TyJ El1 w=Ty∕ El1 υ . Tyii El2w = Tyii El2 v ... Ty∕ EU zb = Ty/ EU v . Def.41. Tyn = x ε (u ε Kordn. x = Ty√ m . - =u λ) . Def.42. u, v ε Kord* qn . m∩v=λ . zo ε Kord* q*. w=U'~>v '.x,yzzb.zz 7in .

xi Sm yi∙ · Oχ,y,i · æz Swyi∙ : x , zj ε v.z ε Z* . xi St, yi∙. 0*,y,i. æt Sl0yi : 
x ε zb. y ε υ . i ε Zn . Qx,y,i ■ xi Su,yi : Ty√ u≡a . Ty√ υ = β . Tyni Μ? = γ.·. ο. γ = α + β. Def.43. v ε Iv ord*. Ty*i ν=β : ζι ε v . oM. w ε K ord* q*. Tywi u=a :u,zi z v .

ou,u'∙u zi= a: w z Kord,j q,l. Ty*i w=γ : x zu. u ε v . = . x zw : 

zi z v . x, y z u'. i zZn .xiSu, yi. ∂u,,χ,y,i. Xi ^>c.∙yi : w',w'ε v. x ε zi . 
y Z Zl . Z Z Za · Zb i Sy Zb i . 0u'.u",x,y,i · Xi Sιy7∕i∙ C I O . y — Cf. ∣i . Def.44. a , β , γ ε Ty,, . ο : η. -+- (β -η γ) = (α+β) -Η γ . a (βγ)=(aβ) γ ∙ a (β÷γ)= αβ -Η αγ .4o. a , β ε Tyn . a -η β — = β -+- a . — =a ? β λ .αβ - = βα. - =a, β λ .46. a , β , γ ε Tyrt . ο : a —ι— β —η γ = a -t- (β —ι— γ) = (α —ι— β) -+- γ . aβγ =a (βγ) = (αβ) γ . Def.47. ζη ζ Ν . ο . Φ (ζη , η) = num a ε (a ε Tyn : ib ζ Kordn. num u = ζη. ο„ .Ty√ = a). Def.48. Φ (τη,η)—Σ( i)Vι+Y2+∙∙∙+Y'i ∕ h∖A2∖ f λf(h-Yi)O2~'Y2Qrt-'Yw) )

’ γi=0,i-ι ∖Yι∕ ∖Y2∕ ” \Υ« A m ∕*=l,2,...,n h—1,2,.. ∙m

§ 3.1. y £ I II. Dl' u co N . o . u co N .2. u - ∞ N . Du au. a .∙. u = υ~> w . v ∞N . w==Dιv . y £ I ό II. D^u =w : “ =v, w, 7 λ .
39. Cantor, XLIX, p. 71. 47. Cantor, XLIX, p. 82.40. » » » 48. Schwarz, LI, p. 11.41. » » »42. » » p. 76. § 3.43. » » p. 77.44. » ’ P· 76, 78. 1. Cantor, XII, tr. fr., p. 376.45. » » » 2. » XXIII, p. 471.
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70 VI. - § 3.

3. Du co N . o : y ε I II. D~Y u = a . - λ .4. yfIoII.zΛ = Λ . 0 . M co Du co N ·5. Z)m-coN.o.asf (y £ I^II. . x ε D^u) - = a .
G. D^U = Xi (jy ε I∙√II . Oy . X £ D*Y U) — ryi Dyi"^nu .7. Du - Dςi u ∞ N . G. Vivante
3. Cantor, XVIII, p. 7-8, 31. 6. Bendixson, XX, p. 419.4. » » » 7. » » »5. Bendixson, XX, p. 419. Phragmén, XXVI.

Def
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