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97.

NOTE SUR LA SOLUTION DE L’ÉQUATION «*-1=0,

[From the Journal für die reine und angewandte Mathematik (Crelle), tom. XLI. (1851), 
pp. 81—83.]

Soit la puissance d’une racine quelconque (l’unité exceptée) de l’équation
1 = 0, et représentons par a une racine quelconque (l’unité exceptée) de l’equation 

jj256 _ 1 _ Q j]∩ posant l’équation 

on sait que la quantité M peut être exprimée en fonction rationnelle de a. Cette fonction 
une fois connue, donnera tout de suite la valeur de l’expression (^θ + ap^ + α¾ · · · + 
en fonction rationnelle de a, et cela suffit pour résoudre l’équation dont il s’agit.

Une solution du problème a été donnée depuis longtemps par M. Richelot qui 
commence par supposer que a soit une racine primitive de l’équation j θ 0et⅛e 
solution est comprise, comme cas particulier, dans celle que je vais donner. La question 
est d’ailleurs intéressante, à cause de son rapport avec la théorie des nombres. En 
effet, quoiqu en tant que je sache l’on n’a pas encore trouvé la règle pour former à 
priori la valeur de M, il est clair que les recherches de MM. Jacobi et Kummer 
doivent conduire à cette règle. Le résultat ici bas pourra servir pour la vérifier.

Voici la valeur que j’obtiens pour la fonction M ;
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Représentons par M' ce que devient M, en supposant +1 = 0, nous obtiendrons

Soient J/j, cq que devient M en supposant successivement — 1 = 0, αθ^-i-l=0 
et soient cq que deviennent M ou en supposant successivement a®^ — 1 = 0
α≡≡ + 1 = 0, et ainsi de suite, jusqu’à Mt, qui seront ce que deviennent M ou &c. 
en supposant successivement «^-1=0, «+1 = 0; nous aurons :

www.rcin.org.pl



^θTE SUR LA SOLUTION DE l’EQUATION _ 1 = Q. [97

Ces differentes expressions étant trouvées, supposons que a soit une racine primitive, 
et représentons par F, F^, F^, ... F, ce que deviennent Jf', M^, ... en substituant
a, CL\ ... «i’» au lieu de a {F=M', Fτ≈-2biy, nous aurons 

cette équation constitue la solution dont il s’agit.

Ajoutons encore les formules beaucoup plus simples qui correspondent à l’équation 
— 1 = 0. En supposant a“ — 1 = 0, nous aurons

et de là, en supposant que a soit une racine primitive :

Pour a;® — 1 = 0 on obtient sans peine 

où a est une racine primitive de l’équatioi
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