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93.

NOTE SUE QUELQUES FORMULES QUI SE RAPPORTENT A 
LA MULTIPLICATION DES FONCTIONS ELLIPTIQUES.

[From the Journal fur die reine und angewandte MatJιematik (Crelle), tom, xxxix. (1850), pp. 16—22.]LES fonctions
OU Po,o = 1 θt les autres coefficients sont donnds par Γ^quation a differences 

jouent, comme je crois, un role important dans la thδorie des fonctions elliptiques∖
1 La fonction {λ, u, x, satisfait ⅛ Γ6quation 

qui peut etre tir0e de Γ6quation

(voyez le m6moire cite plus has), inais qu’on obtient plus facilement au moyen de P6quation ⅛ diff6rences a, 
laqueUe satisfont les coefficients m∙

www.rcin.org.pl



93] NOTE SUR QUELQUES FORMULES QUI SE RAPPORTENT &C. 535

En effet, en faisant a; = √^ sin am ⅜, a = Z; + ^ et en reprdsentant par z le d^nominateur de la fonction √Aj sin am nw (οά n est un entier positif quelconque), on aura 
cette serie etant continuee jusqu’au terme Z)^^ ou z^(n-ι}, selon que w est pair ou impair, et la fonction z etant donn^e par Γdquation 
ou cependant les termes qui contiennent des puissances negatives de α doivent etre negliges. Ces formules reviennent a celles que j’ai pr0sentdes dans la “Note sur les fonctions elliptiques” (t. xxxvιι.), [67].En re venant aux fonctions {λ, μ, x, y}, j’ai trouv^ les deux formules

(ou selon la notation de Vandermonde la factorielle p {p — 1) ... {p — q +1) est exprimde calculant la valeur de Pg,2 a Γaide de Γequation a differences, on obtient:
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la premiere partie de cette table se trouve dans la note cit^e.Nous remarquerons en passant que pour 7∕=θ, θ∏ a {λ, μ, x, 0} ■= (⅜ + √(⅛ —«)/. On sait que la theorie de la multiplication des fonctions circulaires depend de la • fonction (ic +√(zr≡ —1)/ ou, en faisant ^x~^=x, de la fonction (⅛ + √(⅜- x))^ Gela fait esp^rer que Γon parviendra par les fonctions {λ, μ, x, y∖ ά la thdorie complete de la multiplication des fonctions elliptiques.J’ai calculd les valeurs qui servent a trouver les ddnominateurs z de sin am mi, OU n est un quelconque des entiers 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. Les void:
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Pour rassembler tons mes resultats, je veux citer ceux que j’ai donne dans le 
Gambridge and Dublin Mathematical Journal [vol, Il. (1847), 45, and vol. ill. (1848), 57]. En derivant la lettre p au lieu de n (symbole qui represente le carrd du nombre n de ce memoire), et en changeant les signes' des termes alternatifs, on aura pour solution particuliere de ΓEquation

C. 68
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538 NOTE SUR QUELQUES FORMULES QUI SE RAPPORTENT [93(savoir pour la solution qui pour p = n? se rdduit au ddnominateur de sin am w) la valeur 
les coefficients dtant determinds au moyen de Γexpression

Cela donne les valeurs particulieres suivantes:

[viz. with the change referred to, these are the values of G^, G^, ... Cg given ante p. 299].On remarquera que dans ces formules le premier terme de Cg ne contient pas, comme on pourrait Γattendre, le facteur {p — 25). Cela vient de ce que le coefficient (7g est composd des coefficients des termes correspondants de Zq et .sri, tandis que les coefficients C>, sent tout simplement des coefficients de z^. La suite des coefficients 
G oflfre plusieurs discontinuitds de cette sorte. Par exemple on obtient gendralement 

mais le terme suivant ne contient pas le facteur p (p —... {p-{r- 4)^). Quant a la loi des coefficients C*∕, G^∖ G^^, oτi a

Egalement, en ordonnant la sdrie suivant les puissances descendantes de x, la quantite 
z dtant la solution particulibre qui pour p = n^ {n impair) se rdduit au ddnominateur de sin am nw, on aura
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ce qui donne les valeurs particuli0res suivantes:

[viz. with the change referred to, these are the values of given antepp. 364, 36δ].Les memes remarques sont applicables aux coefficients D; seulement la discon­tinuity a lieu ici dbs le coefficient D4. Il parait que c’est cause de cette discontinuity que le signe nygatif se prysente aux premiers termes des coefficients Di, &c. En effet, on a gynyralement:

ici la discontinuity se prysente dyja dans le terme suivant, qui ne contient pas le facteur (7? —l)(p-9) —(2r — 5)^). Et c’est prycisement le terme suivant qui devientnegatif dans les expressions de Di, D^ et D^. Mais tout cela est moins important que la thyorie des syries partielles Zg, sur lesquelles les recherches ultyrieures seront A, fonder.

PROBL⅛ME.
Donner la solution de Γyquation a differences 

dans laquelle Po,o=l∙ (Voyez la “Note sur quelques formules &c.”)
68--2
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