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SUR UNE PROPRIATE NOUVELLE DE LIQUATION QUI 
SERT A DETERMINER LES INEGALITES SECULAIRES 
DES PLANETES.

\_Nouvelles Annales de Math0matiques, xι. (1852), pp. 438—440.]

[Extract.]

6. Soil le determinant carre symetriqae

(M)

dans lequel on a, d'anres la definition.

i^levant le determinant d la puissance p, on obtient le determinant

(N) ,

et ce determinant est symetrique aussi par rapport d la diagonale A13, 
A2,2 ∙ ∙∙ An∣n∙

Retranchant de chaque terme de la diagonale symetrique de (M) la meme 
quantite , on obtient le determinant

(P)
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4 4]  S ur  u n e  pr o pri et e  n o u v ell e.  3 6 5

D e υ el o p p a nt  c e d et er mi n a nt  et or d o n n a nt  p ar  r a p p ort d  , o n  o bti e nt  u n e  

e x pr essi o n  q ui,  et a nt  e g al e e  ά  z er o, d o n n e  V e q u ati o n

( 1)

q ui  a  n  r a ci n es r e ell es { υ oir t. x.  p.  2 δ 9). -

R etr a n c h a nt  d e  c h a q u e t er m e d e  l a di a g o n al e  s y m etri q u e  d u  d et er mi n a nt  
l a q u a ntit e  μ,,  et  o p er a nt  c o m m e  ci- d ess us,  o n  p ar vi e nt  d  V e q u ati o n

e q u ati o n q ui a a ussi n  r a m n es r e ell es. L es  r a ci n es d e c ett e e q u ati o n s e nt 

l es r a ci n es d e  Γ e q u ati o n  ( 1), ei e v e es c h a c u n e  d  l a p uiss a n c e  ρ.

D e m o nstr ati o n.  R e pr ^s e nt o ns  p ar  

l es p  r a ci n es d e  Γ ^ q u ati o n  p P  —  1  =  0. E cri v o ns  l e d et er mi n a nt  

et f ais o ns q  ̂ g al s u c c essiv e m e nt  a t o ns l es n o m br es  d e  l a s uit e 1,  2,  3  ... p, 

o n  a ur a  p  d et er mi n a nts ; l e pr o d uit  d e  t o us c es d et er mi n a nts  r est e 6 vi d e m-  

m e nt  l e m e m e  d a ns  q u el q u e  or dr e  q u ’o n  pr e n n e  c es d et er mi n a nts,  et,  d ’a pr es  

l es pr o pri et es  c o n n u es d es  r a ci n es d e Γ u nit e,  t o us l es t er m es e n p q ui  n e  

s er o nt p as  0 1 e v 0s  ⅛  u n e  p uiss a n c e  p  dis p ar aitr o nt,  et  λ  a c c o m p a g n a nt  t o uj o urs 

ρ,  il n e  r est e d o n e  q u e  d es  ∖ p , et  l e d dt er mi n a nt- pr o d uit  s er a

( Q)

ο ά,  f ais a nt a bstr a cti o n  d e  λ,  o n  a  l e d et er mi n a nt  ( N). Ai nsi

7.  A p pli c ati o n.

c. Q.  F.  D.

d et er mi n a nt

el e v a nt  c e  d et er mi n a nt  a u  c arr d, o n  a

( M)

( N)
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366 Sur une propriete nouvelle. [44

d6terminant (P)

determinant

(1)

(2)

Faisons

(M) ne change pas, et Γon a

(N)

le determinant (P) et Γequation (1) restent les memes; mais Γequation 
(2) devient

OU

car, λj et λa etant les deux racines de Γequation (1.), on a

8. M. Sylvester fait observer que son thdoreme est un cas particulier 
d’un thdoreme plus gdn0ral, ddmontrd par M. Borchardt, pour des determi
nants quelconques, et qui devient le theoreme demontre ci-dessus, lorsque 
le determinant est symdtrique (Journal de MatJiematiques, t. xιι. p. 63, 1847).
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